










































































































































































102 LA TOPOLOGIE ALGEBRIQUE

L'exemple 2 du paragraphe 165 (p. 198) renferme des idées
essentielles pour le mémoire de 1860 :

« Soit 5 points quelconques ABCDE situés dans un méme plan, et
reliés 2 4 2 par des lignes droites; déterminer P’aire du pentagone
ABCDE =z, a parlir do l'aire des triangles EAB = a, ABC — b,
BCD = ¢, CDE =d, DEA =¢e.»

Mébius montre que le nombre z doit satisfaire 4 la condition :
»—(a + b+c+d+e)a:+ab+bc+cd+de ea=10 2 ;

on obtient done deux aires différentes pour le polygone ABCDE.
Il indique ensuite comment on peut construire simplement
ABCDE d’aprés I'aire des 5 triangles cités. Cecil'améne & observer
que cette construction ne donne pas toujours un polygone ordi-
naire ; elle engendre aussi parfois un polygone dont le périmétre
se recoupe plusieurs fois lui-méme. Qu'est-ce alors que l'aire d'une
telle figure? Les raisonnements précédents font voir que la
construction est en accord avec la relation (2 , lorsque l'on définit
I'aire du pentagone comme la somme DEA 4 DAB + DBC
ou EAB [EBC ECD; cependant, tandis que I'égalité de
ces deux sommes est évidente pour les polygones ordinaires,
elle nécessite une étude plus approfondie quand le polygone
n'est pas ordinaire. Mobius établit que I'expression :

¥ =PAB PBC PCD PDE PEA 3

ne dépend pas du choix du point P dans le plan des 5 points
ABCDE, résultat encore valable lorsque P est confondu avec
Pun d'eux. Dés lors, toutes les sommes de la forme {3) ont une
méme valeur, égale 4 I'aire du polygone, lorsqu'il est ordinaire.
Il est donc légitime de recourir 4 cette somme pour définir 'aire
d’un polygone, ordinaire ou non.

Venons-en au mémoire qui fait 'objet de ce paragraphe. 11
débute par une courte introduction, dont voici 'essentiel :

« Il y a presque cent ans, dans un article intitulé « Generalia de genesis
fizurarum planarum et inde pendentibus earum affectionibus » {Novi
commentarii societatis reg. scient. Gotting., t. 1 ad annos 1769-1770),
A. L. F. Meister étudiait I’aire des polygones plans dans toute sa géné-
ralité. 11 y considérait également ceux dont le périméire se recoupe
lui-méme une ou plusieurs fois (polygones non ordinaires). Une telle
généralité n’a pas encore éL¢ alteinte dans I’étude du volume d'un poly-
edre. En effet, si une ¢tude de ce genre avait été faite, on aurait sans
doute &té amené 4 considérer des polyédres dont le velume n’est pas
déterminable, ce qui ne fut pas le cas jusqu'ici. Cest la raison pour
laqu lle je tenterai, aprés avoir donné du polyédre une définition aussi
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générale que possible, de determiner sous quelles condilions le volume

en est défini, et i i i
en oot def ni, et ensuite quelles sont les relations qui permettent de le

C'est peut-étre par I'intermédiaire de Gauss que Mobi
connaissance du travail de Meister. Dans une letgreeéMSIbl;::s et;ll:'
30 octo'l?rl? 1825. 33 d, p. 398 , Gauss parle du mémoire de Meister
et de lidée d'aire négative; on y trouve aussi les figures sui-
vantes, qui sont quasiment celles dont Mébius se sert voir fig. 18 :

I 1I Iir
Fic. 18

Voyons les définitions annoncées §1 :

) Un. polygone plan peut étre défini comme u i
droites Iimitées, contenues dans un méme plan, etnu:%sslée?:r: zlllclagn;:
fagon que chaque extrémité d’une droile soit confondue avec l'extré-
mlté d'une s'eule autre drqile du systéme. Ces lignes porteront le nom
ar;étes, au lieude la dénomination habituelle de cité, & laquelle on aitribuera
par la suite un autre sens {!). De la méme maniére, un polyédre sera défini
comme un systéme de polygones de 1'espace, unis entre eux de telle sorte
que chaque aréte appartienne i deux, et 4 deux surfaces seulement. »

Afin d'exclure les polyédres limité i i
( s par plusieurs périmétr
ot ceux contenant des cavités, Mobius ajoute la condit.pion : ”
« Un point mobile sur la surface d'un polygone et ne pouvant passer

sur ]u. slll'face vaisine qu en trﬂuelsallt lalete GDI‘II]I]LIIIB, peut alle] de

L'intérét de ces définitions est double. D’

e ' . D’abord, c'est proba-
blement la premiére fois dans I'histoire que ces concept,g oqilli
appartiennent depun;; la nuit des temps au langage du mathé-
maticien, sont définis d’'une maniére aussi précise ; c'est 14 un

nouvel exemple du besoin profond de définitions rigoureuses,

1 C'est nous qui soulignons,

JoC, PONT





















































































































































